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Aufgabe 1

Seien a, b, c, d ∈ Z. Beweisen Sie folgende Aussagen:

a) Gilt a | b und b | c, so folgt a | c.

b) Gilt a | c und b | d, so folgt ab | cd.

c) Eine natürliche Zahl ist genau dann durch 3 teilbar, wenn n2 durch 3 teilbar ist.

Aufgabe 2

Seien a, b, c ∈ Z ganze Zahlen. Beweisen Sie oder widerlegen Sie (durch ein Gegen-
beispiel) folgende Aussagen:

a) Gilt a | b und a | c, so folgt a | b+ c.

b) Gilt a | bc, so folgt a | b oder a | c.

c) Gilt a | c und b | c, so folgt ab | c.

d) Die Zahl a(a+ 1)(a+ 2) ist durch 3 teilbar.

Aufgabe 3

Sei a, b ≥ 1 natürliche Zahlen. Beweisen Sie mithilfe eines direkten und eines indirekten
Beweises die folgende Aussage: ist a gerade oder b gerade, so ist auch das Produkt a · b
gerade.

Aufgabe 4

Sei n ≥ 1 eine natürliche Zahl und seien p1, . . . , pn paarweise verschiedene Primzahlen.
Beweisen Sie (mithilfe eines Widerspruchsbeweises), dass
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keine natürliche Zahl ist.
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