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Aufgabe 1: (4 Pts.)

Sei (Ω,F ) ein Messraum. Es sei ein P : F 7→ [0;1] gegeben mit

• P(Ω) = 1,

• P ist additiv,

• Es gelten die Monotonie-Eigenschaften.

Zeigen Sie, dass P ein Wahrscheinlichkeitsmaß ist.

Aufgabe 2: (4 Pts.)

Sei Ω eine Menge und F eine σ -Algebra auf Ω. Sei A⊆Ω.

Beweisen Sie, dass FA := {C = A∩B, B ∈F} eine σ -Algebra auf A ist.

Aufgabe 3: (4 Pts.)

Sei ai < bi ∀i = 1, . . . ,d. Es seien

• Sd := {]a1,b1]×·· ·×]ad ,bd ]}∪{ /0}

• Ŝd := {[a1,b1 [×·· ·×[ad ,bd [}∪{ /0}

• S̄d := {[a1,b1]×·· ·×[ad ,bd ]}∪{ /0}

• S̃d := {]a1,b1 [×·· ·×]ad ,bd [}∪{ /0}

Beweisen Sies dass, σ {Sd}= σ
{

Ŝd
}
= σ

{
S̄d

}
= σ

{
S̃d

}



Aufgabe 4: (4 Pts.)

Beweisen Sie, dass

1. {x} ∈B (R) , x ∈ R

2. {(x,y) = y = ax+b : a,b ∈ R} ∈ R2

gilt.

Aufgabe 5: (4 Pts.)

Sei P ein Wahrscheinlichkeitsmaß auf (Ω,F ) und sei A ∈F mit P(A)> 0.

Zeigen Sie, dass die bedingte Wahrscheinlichkeit P(·|A) ein Wahrscheinlichkeitsmaß auf (Ω,F ) ist.
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