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Übungsblatt 1 zur Maßtheorie

1. Beweisen Sie R\Q ∈ B(R)

2. Sei µ ein Maß auf (R, B(R)). Berechnen Sie µ((R\Q)∩ [0, 1]) für den Fall

a) µ = µL , wobei µL das Lebesgue-Maß ist

b) µ =
∑
n∈N

1
n2 δ{e−n}

3. Sei µ eine Verteilung mit Dichte p : R→ R+. Beweisen Sie

µ(N) = 0

4. Sei µ =
∑

n∈N
1
n2 δn

a) Beweisen Sie, dass ein µ ein endliches Maß ist.

b) Skizzieren Sie die dazu gehörige Verteilungsfunktion.

5. Sei Ω eine Menge A ⊆ Ω

a) Finden Sie σ({A,Ω})
b) Definieren Sie alle W-Maße auf dem Messraum (Ω, σ(A,Ω))

6. Sei Ω = {0, 1, 2, . . . 9} und (Ω, 2Ω, P ) ein Laplace W-Raum (d. h. P ({w}) =
1
|Ω| ∀ω ∈ Ω) Sei (×Ω,⊗2Ω,⊗P ) das Produkt W-Raum.

a) Definieren Sie die Mengen

C
1, 2, 3
0, 0, 0

∪ C 1, 2, 3, 4
1, 1, 1, 1

C
2, 4
0, 0

∩ C 1, 3
1, 1

b) Beweisen Sie, dass alle Elementarereignisse des Produktraumes die
Wahrscheinlichkeit 0 haben.
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