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Aufgabe 1. (4 Punkte) Sei X ein topologischer Raum und sei f : F — G
ein Morphismus von Garben abelscher Gruppen auf X.
Zeigen Sie, dass die Priagarbe U +— ker(f(U)), U C X offen, eine Garbe ist.

Aufgabe 2. (4 + 4" = 8 Punkte) Sei X ein topologischer Raum und sei A
eine abelsche Gruppe.

a) Sei Ay die zur konstanten Pragarbe auf X mit Werten in A assoziierte
Garbe. Zeigen Sie, dass

Ax(U)=A{f:U — A| f lokal konstant}

fiir U C X offen.

b) Seiz € X undseii: {z} — X die Inklusion. Sei A,y die entsprechende
konstante Garbe auf {x}. Berechnen Sie die Halme von i, Ag,,.

Aufgabe 3. (4 Punkte) Sei R ein Ring, sei (M;, fij)ijer ein induktives System
von R-Moduln und sei M = @ M, der induktive Limes. Ferner sei S C R ein
il

multiplikatives System, sei S~1M; die Lokalisierung von M; nach S und sei
S™fi; + STIM; — ST'M; der durch f;; auf den Lokalisierungen induzierte
Homomorphismus.

Zeigen Sie, dass (S™'M;, S7! f;;): jer ein induktives System von S~ R-Moduln
ist und dass ligS_lMi >~ SN gilt.
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Aufgabe 4. (2+2 = 4 Punkte) Sei 2(b die Kategorie der abelschen Gruppen,
sei I = N versehen mit der Teilbarkeitsrelation und sei fiir jedes n € N die
Gruppe fi,, definiert durch p, = {z € C | 2" = 1}. Fiir m,n € N mit m | n
sel fin o fm — Wn gegeben durch die Inklusion.

a) Zeigen Sie, dass durch (tm, finn)manen ein induktives System von b
iiber N definiert ist.

b) Beschreiben Sie den induktiven Limes des Systems aus Teil a).



