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Kommutative Algebra

3. Übungsblatt

Sei stets R ein kommutativer Ring.

Aufgabe 1: (4 Punkte) Sei I eine Menge und seien Mi für i ∈ I sowie N
Moduln über R. Zeigen Sie:

(a) HomR(
⊕

i∈I Mi, N) =
∏

i∈I HomR(Mi, N).

(b) HomR(N,
∏

i∈I Mi) =
∏

i∈I HomR(N,Mi).

Aufgabe 2: (4 Punkte) Sei ϕ : S → T ein Ringhomomorphismus. Zeigen
Sie, dass ϕ eine stetige Abbildung

Spec(ϕ) : Spec(T )→ Spec(S)

induziert.

Aufgabe 3: (4 Punkte) Sei n ⊂ R das Nilradikal. Zeigen Sie, dass ein
Homöomorphismus

Spec(R)
∼−→ Spec(R/n)

existiert.

Aufgabe 4: (4 Punkte) Geben Sie alle abgeschlossenen Teilmengen von
Spec(Z) an.


