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7. Übungsblatt

Sei X ein topologischer Raum und A eine Ringgarbe auf X.

Aufgabe 1: (3 Punkte) Sei F ein A-Modul. Zeigen Sie, daß F genau dann
kohärent ist, wenn eine offene Überdeckung {Ui | i ∈ I} von X existiert, so
daß F|Ui

ein kohärenter A|Ui
-Modul ist, für alle i ∈ I.

Aufgabe 2: (4 Punkte) Sei F ein A-Modul von endlichem Typ und U ⊆ X
eine offene Umgebung von x ∈ X. Ferner seien s1, . . . , sp ∈ F(U) derart,
daß {s1,x, . . . , sp,x} ein Erzeugendensystem des Ax-Moduls Fx ist. Zeigen
Sie, daß dann eine offene Umgebung V ⊆ X von x existiert, so daß für alle
y ∈ V der Ay-Modul Fy erzeugt ist von {s1,y, . . . , sp,y}.

Aufgabe 3: (4 Punkte) Es sei

0→ F → G → H → 0

eine exakte Sequenz von A-Moduln. Zeigen Sie, daß F kohärent ist, falls G
und H kohärent sind.

Aufgabe 4: (5 Punkte) Seien F ,G kohärente A-Moduln. Zeigen Sie, daß
HomA(F ,G) ein kohärenter A-Modul ist.

Aufgabe 5: (3 Punkte) Man gebe ein Beispiel einer nicht-kohärenten Ringgar-
be an.


