Definition 1.1. Es sei Q eine beliebige Menge. Ein Mengensystem A iiber Q heilit Algebra
iiber €2, falls folgende Bedingungen erfiillt sind

(i) De A
(i) Ac A—A‘c A
(iii) A, BEA=AUBec A

Ist die Algebra sogar stabil beziiglich abziihlbarer Vereinigungen, das heiit es gilt sogar
YnelN:A,e A= [JA, € A, so spricht man auch von einer ¢-Algebra iiber

Korollar 1.2. Es se1 A eine Algebra iiber Q, dann gilt
(1) ABEA=ANBe A
(i) AABe A= A\Be A

[st A eine o-Algebra iiber €, so gilt zusiitzlich: Yne N: A, e A= (A, e A
Ubung I: Beweisen Sie Korollar 1.2.

Korollar 1.9. Es sei (€. 7. P) ein Wahrscheinlichkeitsraum und A, B € #. Dann gelten fol-
gende Eigenschaften

(1) P(A°) =1— P(A)
(1) Ac B=— P(A) < P(B)
(imm) Ac B= P(B\A) = P(B)— P(A)

(iv) P(AUB) = P(A) + P(B) — P(AN B)

Ubung I1.: Beweisen Sie Korollar 1.9

Ubung
III. Beweisen Sie: Sei F eine o-Algebra auf ). Sei A C (). Dann is

FqE{BZAﬂCCEF}

eine o-Algebra auf A



Erinnerung: de Morgan  Es gelten die Gesetze von de Morgan beziiglich der Mengenlehre:
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Ubung IV. Beweisen Sie die De Morgan Gesetze

Ubung V. : Sei

ACB
Bilden Sie die kleinste

o-Algebra
a)auf B; b)auf B, die A enthilt

MNotation

e Sei £) eine Menge, Die Potenzmenge” von €0 ist die Menge aller Teilmengen von £,
2 ={A: ACQ}

e Sei @ eine Menge mit endlich vielen Elementen, Der (Betrag von € Q] ist die Anzahl
der Elemente in €2,

gilt [22] = 212 = on

fm

Satz Gegeben sei eine Menge € mit |Q] = n. Dann

Ubung VI. a) Beweisen Sie den Satz; b) Beweisen Sie: die Potenzmenge

einer Menge ist immer eine

o-Algebra

Ubung VII. Beweisen Sie , dass folgende Funktion ein W -MaR ist, und



beschreiben Sie den ganzen W -Raum.
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