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Aufgabe 1. Es seien A und B zwei Ringe, f : A → B ein Ringhomomor-
phismus und M ein flacher A-Modul.

Zeigen Sie, dass dann MB = B ⊗A M ein flacher B-Modul ist.

Aufgabe 2. Es sei A ein Ring.

Zeigen Sie, dass direkte Summen von A-Moduln genau dann flach sind, wenn
jeder Summand flach ist.

Aufgabe 3. Es sei A ein Ring.

Zeigen Sie, dass Tensorprodukte von flachen A-Moduln wieder flach sind.

Aufgabe 4. Es seien A und B zwei Ringe, f : A → B ein Ringhomomor-
phismus und N ein B-Modul. Per Restriktion der Skalare via f kann N als
A-Modul aufgefasst werden und der B-Modul NB = B⊗A N betrachtet wer-
den.

Zeigen Sie:

1. Der Homomorphismus g : N → NB, der durch n 7→ 1⊗ n definiert ist,
ist injektiv.

2. g(N) ist ein direkter Summand von NB.


